Kombinatorika és grafelmélet 2.

6. gyakorlat, 2011. marcius 16.
Ismétlés

. Egy grafot kilsikgrdfnak neveziink, ha lerajzolhaté a sikba az élek keresztezédése nélkiil igy, hogy
minden cstcs rajta van az egyik (példdul a kiilsd) tartomény hatdrdn. (a) Legfeljebb hény éle lehet
egy kiilsikgrafnak? (b) Adjunk a Kuratowski-tételhez hasonlé karakterizaciot a kiilsikgrafokra, azaz
adjunk meg egy olyan (véges) F grathalmazt, hogy igaz legyen a kovetkez6: egy graf pontosan akkor
kiilsikgraf, ha nem tartalmaz F-beli graffal topologikusan izomorf részgréfot! (c¢) Legfeljebb mennyi
a kromatikus szama egy kiilsikgrafnak?

. Legfeljebb mennyi a perfekt sikgrafok kromatikus szdma?

. Bizonyitsuk be, hogy minden (legaldbb hdrom csticsii) sikgrafnak van legaldbb harom olyan csicsa,
amelyeknek a foka kevesebb mint hat.

. Legyen G egy tetszdleges graf, cstcsai vy, vs, ..., vy, és k > 3. Képezziik a H grafot tgy, hogy Cy,
a k hosszi kor mindegyik csicsédt helyettesitjitk G—vel. Pontosabban: H csicsai v}, 1 < i < n,
1 <j <k, minden 1 <j < k-rav] és v/ dssze van kotve H-ban akkor és csak akkor ha v; és v

i .

Ossze van kotve G-ben, és minden 1 < j < m < k-ta v} és v]" Ossze van kotve H-ban akkor és

csak akkor ha m = j+ 1 vagy j =1 és m = k. Milyen G, k, esetén lesz H perfekt?

. Legyenek G, és G4 perfekt grafok, képezziik a G grafot gy, hogy G egyik cstcsat helyettesitjik
Go-vel. Pontosabban: G egy v cstcsa helyére betessziik a G5 grafot, és G 0sszes csucsat 6sszekotjitk
v szomszédaival. Bizonyitsuk be, hogy G perfekt.

. Adott egy ABC héromszog, és benne n pont. Bizonyitsuk be, hogy kivalaszthaté &/n pont gy,
hogy barmely kettd altal meghatarozott egyenes a haromszognek ugyanazt a két oldalat metszi.



