Kombinatorika és grafelmélet 2.

5. gyakorlat, 2011. marcius 9.
Dualitas, osszehasonlitds grdfok, sikgrafok szinezése

1. Bizonyitsuk be, hogy egy sikbarajzolhaté graf tartomdanyai akkor és csak akkor szinezheték ki két
szinnel, ha minden pont foka péros.

2. Gyengén izomorfak-e az itt lathaté grafok?

BEEEEE

3. Bizonyitsuk be, két fa pontosan akkor gyengén izomorf, ha ugyanannyi pontjuk van.

4. Tetsz8leges osszefliggdf sikbarajzolhaté G grafhoz mutassunk olyan, onmagdval dudlis G’ sikbarajzolt
grafot, aminek G feszitett részgrafja.

5. Mutassuk meg, hogy tetszoleges egyszerii, sikgraf élhalmaza el6all, mint 2 paros graf élhalmazanak
unidja.

6. A G és a G* véges egyszerli grafok egymas dudlisai. Bizonyitsuk be, hogy min{d(G),(G*)} =3. ¢
a legkisebb fokszam.

7. Legyen G olyan n > 3 csucsu, egyszer(, sikbarajzolhaté graf, melyben az élek szdma 3n—6. Mennyi
G duélisanak maximélis fokszdama?

8. Jeldlje F,, = K, , — nKy azt a paros grafot, melyet gy kapunk a K, , teljes paros grafbél, hogy
elhagyjuk belGle egy teljes parositas éleit. Milyen n-ek esetén lesz F), sikbarajzolhat6?

9. Van egy csomé kartondobozunk, melyek a G graf csicsainak felelnek meg. Két csiucs akkor van
Osszekotve, ha a megfeleld dobozok koziil egyik sem rakhaté a mésikba. Igazoljuk, hogy G perfekt.

10. Adott a sikon néhany korvonal, ezekhez rendeljiik a kovetkezd G gréafot. G csicsai feleljenek meg
egy-egy megadott korvonalnak, és ketté akkor legyen 0sszekotve, ha a két megfeleld kérvonal egyike
teljesen a méasik belsejében halad. Bizonyitsuk be, hogy az igy megadott G graf perfekt.

Hazi feladat.

1. Tegyiik fel, hogy G sikbarajzolt graf, G minden lapja haromszog és G* minden lapja négyszog.
Hény pontja és hany éle van G-nek?



