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Kombinatorika és grafelmélet 2.

4. gyakorlat, 2011. méarcius 2.
Kuratowski tétel, Fary-Wagner tétel, dualitds

. Sikbarajzolhaték-e a K¢, K42, K43, K5 —e, K33 — e, C7 grafok? Hat az aldbbiak?
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Bizonyitsuk be, hogy minden egyszerli sikbarajzolhaté grafban
a) a minimalis fokszdm legfeljebb 5;
b) ha a minimélis fokszdm 5, akkor legalabb 12 6tédfokt pont van.

Egy grafban minden pont foka legfeljebb 3, és minden kore legfeljebb 5 hosszi. Mutassuk meg,
hogy a graf sikgraf!

Mutassuk meg, hogy nem létezik olyan konvex poliéder, aminek minden oldala hatszog.

Jelolje cr(G) a G graf sikra valg lerajzoldsakor 1étrejove élkeresztezések lehetséges minimélis szamat.
Mennyi cr(Ky4) értéke?

Bizonyitsuk be hogy cr(Ks5) > 11.

Mutassuk meg, hogy a K, és a K4 4 grafok mindegyike téruszra rajzolhaté. Bizonyitsuk be, hogy
ha G sikbarajzolt graf, akkor G-be tetszoleges élt behtizva téruszra rajzolhaté grafot kapunk.

Van-e olyan egyszerii sikbarajzolhatd graf, melynek feleannyi csticsa van, mint a dudlisdnak?
Bizonyitsuk be, hogy egy 4-reguldris egyszerii paros graf nem lehet sikbarajzolhato!
Mutassunk olyan sikbarajzolt grafot, ami nem feltétleniil dudlisa a dudlisanak.

Mutassunk példat olyan n cstcsu grafra, aminek exponencidlisan sok kiilonb6z6 dudlisa van. Mas
szoval, 1étezik olyan N pozitiv egész és ¢ > 1 konstans, hogy tetszéleges n > N esetén megadhato
olyan n csicsu graf, aminek legalabb ¢ paronként nem izomorf dualisa van.

Hazi feladat.
1. Mennyi cr(Ksg) értéke?

2. Mutassunk olyan 8 pontu gréfot, hogy G és G (G komplementere) egyike sem sikbarajzolhatd.



