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Kombinatorika és grafelmélet 2.
1. gyakorlat, 2013. februar 12.

Perfekt grafok

. Bizonyitsuk be, hogy az intervallumgrafok komplementerei perfektek.

Mutassunk olyan perfekt gréafot, ami nem intervallumgraf.

Legyenek a G, graf csucsai az 1,2,3,...,n szamok, és legyen ij él, ha ¢ és j relativ primek.
Hatdrozzuk meg a x(G) és w(G) paramétereket. Perfekt-e a G, graf? (Tegyik fel, hogy n elég
nagy.)

. Képezziik a G’ grafot a G perfekt grafbdl gy, hogy egy G-t6l diszjunkt v csticsot Osszekotiink G

egy klikkjének minden csticsdval. Mutassuk meg, hogy G’ is perfekt graf.

A G graf cstcsai legyenek a 8 x 8-as sakktdbla mez6i, és két mez6 akkor legyen szomszédos G-
ben, ha léugrasnyira vannak egymdstol. (A huszar mindig egy 3 x 2-es téglalap egyik csicsdbdl az
atellenes csiicsdba 1ép.) Mutassuk meg, hogy G perfekt. Mi a helyzet més figurakkal?

Bizonyitsuk be, hogy tetszéleges G graf pontosan akkor perfekt, ha G minden G’ feszitett részgrafjanak

van olyan fiiggetlen ponthalmaza, ami G’ minden maximalis méretii klikkjét metszi.

a) Van olyan graf, ami intervallumgraf, de nem egy intervallumgraf komplementere?
b) Van olyan graf, ami egy intervallumgraf komplementere, de nem intervallumgraf?

Irjuk le azokat a G grafokat, amelyeknek minden H részgrafidra w(H) = x(H).

Legyen G olyan n csicsu véges egyszeri graf, amelyik nem perfekt, de ha tetszéleges csicsat
elhagyjuk, az igy kapott graf mar perfekt. Mutassuk meg, hogy n — 1 nem lehet primszam.

A G gréf splitgrdf, ha csicshalmaza eléall egy klikk és egy fiiggetlen ponthalmaz uniéjaként. Mu-
tassuk meg, hogy minden splitgraf perfekt.

Perfektek-e az alabbi abran lathaté grafok?
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Legyen adott egy T fa és ennek Fy,..., F, részfdi. Megadunk egy G grafot az {F},..., F,} hal-
mazon: F; és F; (i # j) akkor legyen szomszédos, ha van kozds csicsuk. Bizonyitsd be, hogy G
perfekt!

Hazi feladat
1. Perfekt-e az L(K,,) graf?

2. Perfekt-e az L(L(K,, ,)) grat?



