Kombinatorika és grafelmélet I
1. Alairaspotld ZH, 2012. december 12. 8.15-9.45, QBF 11

A rendelkezésre 8116 munkaidd 90 perc. Minden résztvevé a nevét, NEPTUN kdédjat, gyakorlatvezetje nevét és
azt, hogy 1. POTPOTZH a dolgozat minden lapjanak jobb felsé sarkdban olvashatdan és helyesen tintesse fel. Minden
egyes feladat helyes megolddsa 10 pontot ér. A dolgozatok értékelése (tajékoztaté jelleggel): 0-23 pont: 1, 24-32 pont: 2,
33-41 pont: 3, 42-50 pont: 4, 51-60 pont: 5. A puszta (indoklds nélkili) eredménykézlést nem értékeljiikk. A megindokolt
részeredményért ardnyos pontszam jar. Az évvégi jegy kiszdmitdsakor a két (legaldbb elégséges) zh dsszesitett pontszadméat
vessziik figyelembe. Irészeren és papirokon kiviil semmilyen segédeszkoz sem hasznalhatd, igy tilos az irott vagy nyomtatott

jegyzet, a szamold- és szamitégép ill. mobiltelefon hasznalata és a dolgozatirds kézbeni egyiittmiikddés.

1. Hany olyan fa van a vy, vg, . .., v, cstcsokon, amelynek pontosan négy levele (1-fokt csicsa)
van? (Pontosabban: hanyféleképpen hizhatunk be éleket a vy, vs, ..., v, csicsok kozé, hogy a
fenti tulajdonsdgu fat kapjunk?)

2. A 60 cstcsu G graf harom 20 cstcsu teljes graf diszjunkt unidja. Minimaélisan hény élt kell
behtuzni G-be, hogy a kapott graf egyszerii legyen, és legyen Euler kore?

3. A G gréf csicsai vy, v9,...,010 és Uy, uz, ug. Minden i, j-re, (1 <i<10,1<j <3) v; és
u; Gssze vannak kétve. Mas él nincs. (Tehdt G egy K3 teljes paros graf.) Minimélisan hény

élt kell behtizni G-be, hogy a kapott grafnak legyen Hamilton kore?

4. A G n csucsu teljes, silyozott éli grafban minden feszitéfanak ugyanannyi az osszsulya.
Bizonyitsuk be, hogy minden élnek ugyanannyi a stulya.

5. Hatarozzuk meg az 0sszes olyan x szamot, amelyre az alabbi halézatban a maximalis folyam
nagysaga 8.
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6. A G grafnak 1000 csicsa van, és akarhogy elvesziink 500 élet, a maradék graf tartalmaz
Hamilton utat. Bizonyitsuk be, hogy G tartalmaz Hamilton kort.



