Kombinatorika és grafelmélet I
1. Alairaspotld ZH, 2017, méjus 16, 8.15-9.45, T 601/2

A rendelkezésre 4116 munkaid 90 perc. Minden résztvevé a nevét, NEPTUN kédjat és gyakorlatvezet8je nevét a
dolgozat minden lapjanak jobb felsé sarkdban olvashatdan és helyesen tiintesse fel. Minden egyes feladat helyes megoldasa
10 pontot ér. A dolgozatok értékelése (tdjékoztatd jelleggel): 0-23 pont: 1, 24-32 pont: 2, 33-41 pont: 3, 42-50 pont:
4, 51-60 pont: 5. A puszta (indoklds nélkiili) eredménykozlést nem értékeljiik. A megindokolt részeredményért ardnyos
pontszdm jar. Az évvégi jegy kiszdmitdsakor a két (legaldbb elégséges) zh Osszesitett pontszamét vesszik figyelembe.
Irészeren és papirokon kiviil semmilyen segédeszkoz haszndlata sem megengedett, igy tilos az irott vagy nyomtatott

jegyzet, a szamold- és szamitégép ill. mobiltelefon haszndlata, tovdbba a dolgozatirds kdzben térténd egyiittmiikbdés.

1. Hany olyan fa van a vy, ..., vg cstcsokon, amelyben dy + ds + ds + dy = d5 + dg + d7 + dg?
(d; a v; cstcs fokszama a faban)

2. A G 8 cstcsu graf csicsai vy, vg, U3, Vg, U1, Uz, U3, uy. Minden i, j-re v; Gssze van kotve
uj-vel, mas €l nincs. (Vagyis G egy Ky4 teljes paros graf.) Maximadlisan hany élt vehetiink
hozza G-hez gy, hogy a kapott G’ graf egyszerii legyen és G’ tartalmazzon Euler kort?

3. A G teljes graf cstcsal vy, vq,..., vz, a v;v; él (i # j) silya ¢ + j. Hatdrozzuk meg G
minimalis Osszsulyu feszitéfajanak a sulyat.
4. Hatérozzuk meg, hogy a K, teljes paros graf (lasd 2. feladat) hany Hamilton kort

tartalmaz. (Két Hamilton kor kiilonb6zé, ha nem pontosan ugyanazokbdl az élekbél allnak.)

5. A (G, s,t,c) hdlozatban a maximélis folyam nagysaga 100. Ha barmelyik é] kapacitdsdhoz
hozzédadunk 1-et, az 1j halézatban a maximalis folyam nagysaga 101. Bizonyitsuk be, hogy az
eredeti (G, s,t,c) halézatban az Osszes él kapacitdsanak Gsszege 100.

6. Hatarozzuk meg az 5 cstucsu egyszerii G grafok élszamanak a minimumat, amelyekre
k(G) = 2. (k(G) G pontosszefiiggbségi szdma.)



