Halmazelmélet és val6s fuggvénytan

speci matematikusoknak (PhD-seknek kotelezGen vélaszthato)

2008/09 II. félev

Izelit6iil néhany kérdés, mellyel a kurzus soran talalkozni fogunk.

e Szabad-e Fubini-tételt alkalmazni tetszéleges (tehat nem feltétlenill mérhetd) nemnegativ
fliggvényre is?

e Elsfordulhat-e, hogy A C B C [0, 1], és A folytonosan réképezhetd [0, 1]-re de B nem?
e Le lehet-e fedni a szamegyenest kontinuumnal kevesebb nullmértékd halmazzal?

e Van-e koanalitikus Hamel-béazis? (Koanalitikus = Borel halmaz folytonos képének komple-
mentere. )

e Minden halmaznak van-e a HausdorfI-mértékre nézve mérhets burka?

e [gaz-e, hogy ha egy teljes, végpont nélkiili, onmagaban stirtin rendezett halmazban nincs
megszamlalhatonal tobb diszjunkt valodi intervallum, akkor rendezés-izomorf a valdsakkal?
(Ez a Szuszlin-sejtés.)

A valasz ezekre a kérdésekre: egytdl egyig fiiggetlenek a halmazelmélet szokasos axiéma-
rendszerétél, azaz sem bizonyitani, sem cafolni nem lehet 6ket. (Eppen tgy, mint a Kontinuum-
hipotézist.) A kurzus célja megismerkedni azokkal a modszerekkel, amelyek segitségével a fenti és
a fentiekhez hasonl6 kérdések fliggetlenségét meg lehet mutatni.

A kurzust nem feltétleniil csak a valés analizis irdnt érdekl6déknek ajanlom, hiszen a felhasznalt
modszerek a matematika mas teriiletein is alkalmasak fiiggetlenség igazolasara.

Sziikséges elGismeretek: Matematikus analizis és halmazelmélet. A hallgatosag Osszetételétsl
fiigg, hogy a forszolas technikdjat mennyire tekintem ismertnek.

Javasolt id6pont: Péntek 12.00-13.30. (Februar 4, szerda délig lehet tiltakozni.)
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