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JC([0, 1])



K(10,1])

ben



Kompakt halmazok [0, 1]-ben

du(K, L) = min{e > 0: K C B(L,e), L C B(K,e)}



0,1}

Kompakt halmazok [0, 1]-ben szepardbilis, kompakt, metrikus

du(K, L) =min{e > 0: K C B(L,¢), L C B(K,¢)} }
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ICechris Kérdése
K([0,1]): kompakt halmazok [0, 1]-ben



ICechris Kérdése
K([0,1]): kompakt halmazok [0, 1]-ben

T C K([0,1]) egy Gs o-idedl és {x} € T (x € [0,1])

207

3D C [0,1] siirli Gs halmaz: (D) C T



ICechris Kérdése
K([0,1]): kompakt halmazok [0, 1]-ben

Megsz. sok nyilt metszete

\
T C K([0,1]) egy Gs o-idedl és {x} € T (x € [0,1])
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3D C [0,1] siirli Gs halmaz: (D) C T



Kechris Kérdése
K([0,1]): kompakt halmazok [0,1]-ben ® K €7, L © K kompakt

=LecT;
Megsz. sok nyilt metszete /
\

T C K([0,1]) egy Gs o-idedl és {x} € T (x € [0,1])
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3D C [0,1] siirli Gs halmaz: (D) C T



JCechris Cérdése
K([0,1]): kompakt halmazok [0,1]-ben ® K €7, L © K kompakt

=LecT;
Megsz. sok nyilt metszete
— e KicZ, ., Ki kompakt
= Ui, Ki€T.
T C K([0,1]) egy Gs o-idedl és {x} € T (x € [0,1])
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3D C [0,1] siirli Gs halmaz: (D) C T



JCechris Cérdése
K([0,1]): kompakt halmazok [0,1]-ben ® K €7, L © K kompakt

=LecT;
Megsz. sok nyilt metszete
— e KicZ, ., Ki kompakt
= Ui, Ki€T.
T C K([0,1]) egy Gs o-idedl és {x} € T (x € [0,1])
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3D C [0,1] siirli Gs halmaz: (D) C T

Tény: siiri G5 = nagyon nagy



ICechris [Cérdése (1988)
K([0,1]): kompakt halmazok [0,1]-ben ® K €7, L © K kompakt

=LecT;
Megsz. sok nyilt metszete
— e KicZ, |-, Ki kompakt
= Ui, Ki€T.
T C K([0,1]) egy Gs o-idedl és {x} € T (x € [0,1])

207

3D C [0,1] siirli Gs halmaz: (D) C T

Tény: siiri G5 = nagyon nagy
[Cérdés:

Igaz-e, hogy nagy és egyszer(i o-idedlban van “nagy kanonikus" rész?



Kechris Kérdése (1988)

K([0,1]): kompakt halmazok [0,1]-ben ® K €7, L © K kompakt
=LecT;

Megsz. sok nyilt met 4
€Sz sox Nyl me Le/rtmez, U, Ki kompakt
= Ui<w Kiel.
T C K([0,1]) gy Galdeal k{x} €Z (xel0,1])

3D C [0, 1] sﬁr@Zmaz: K(D)C T

Tény: siiri G5 = nagyon nagy ?
|
[Cérdés:

Igaz-e, hogy nagy és egyszerii o-idedlban van “nagy kanonikus” rész?
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Harmonikus analizis
A € K([0, 271])



Harmonikus analizis
A € K([0,27])
A egyértelmiiségi halmaz, A € U:
vte[0,2r]\ A, D ce™=0=c, =0 (n€Z)

n€eZ



Harmonikus analizis
A € ([0, 27])
A egyértelmiiségi halmaz, A € U:
vte[0,2r]\ A, D ce™=0=c, =0 (n€Z)
neZ
A specialis egyértelmiiségi halmaz, A € Uy:
vte[o,2n]\ A D A(n)e™ =0=p=0.

neZ



Harmonikus analizis
A € ([0, 27])
A egyértelmiiségi halmaz, A € U:
vte[0,2r]\ A, D ce™=0=c, =0 (n€Z)
neZ
A specialis egyértelmiiségi halmaz, A € Uy:
vte[o,2n]\ A D A(n)e™ =0=p=0.

neZ

Tulajdonsagok:



Harmonikus analizis
A € ([0, 27])
A egyértelmiiségi halmaz, A € U:
vte[0,2r]\ A, D ce™=0=c, =0 (n€Z)
neZ
A specialis egyértelmiiségi halmaz, A € Uy:
vte[o,2n]\ A D A(n)e™ =0=p=0.

neZ

Tulajdonsagok:

o U C Uy C K([0,27]) koanalitikus halmazok;



Harmonikus analizis
A € ([0, 27])
A egyértelmiiségi halmaz, A € U:
vte[0,2r]\ A, D ce™=0=c, =0 (n€Z)
neZ
A specialis egyértelmiiségi halmaz, A € Uy:
vte[o,2n]\ A D A(n)e™ =0=p=0.

neZ

Tulajdonsagok:

o U C Uy C K([0,27]) koanalitikus halmazok;
e Uy C K([0,27]) o-idedl;



Harmonikus analizis
A € ([0, 27])
A egyértelmiiségi halmaz, A € U:
vte[0,2r]\ A, D ce™=0=c, =0 (n€Z)
neZ
A specialis egyértelmiiségi halmaz, A € Uy:
vte[o,2n]\ A D A(n)e™ =0=p=0.

neZ

Tulajdonsagok:

o U C Uy C K([0,27]) koanalitikus halmazok;
e Uy C K([0,27]) o-idedl;
e (Cantor, Young) {megszamlalhaté} C U;



Harmonikus analizis
A € ([0, 27])
A egyértelmiiségi halmaz, A € U:
vte[0,2r]\ A, D ce™=0=c, =0 (n€Z)
neZ
A specialis egyértelmiiségi halmaz, A € Uy:
vte[o,2n]\ A D A(n)e™ =0=p=0.

neZ

Tulajdonsagok:

o U C Uy C K([0,27]) koanalitikus halmazok;
o Uy C K([0,27]) o-ideal;

e (Cantor, Young) {megszamlalhaté} C U;

e (Bary, 1927) U C K([0,27]) o-idedl;



Harmonikus analizis
A € ([0, 27])
A egyértelmiiségi halmaz, A € U:
vte[0,2r]\ A, D ce™=0=c, =0 (n€Z)
neZ
A specialis egyértelmiiségi halmaz, A € Uy:
vte[o,2n]\ A D A(n)e™ =0=p=0.

neZ

Tulajdonsagok:

o U C Uy C K([0,27]) koanalitikus halmazok;
o Uy C K([0,27]) o-ideal;
e (Cantor, Young) {megszamlalhaté} C U;
e (Bary, 1927) U C K([0,27]) o-idedl;
Tétel (R. Solovay, R. Kaufman, 1984)

Up, U teljes koanalitikusak /C([0, 27])-ben.



Harmonikus analizis
A e K([0, 27])

A egyértelmiiségi halmaz, A € U:

vt € [0,27] \ A, D che™ =0=c, =0 (n< 2z).
€z
A speciadlis egyértelmiiségi ’Illalmaz. A € Up:

vt € [0,27]\ A, D> a(n)e™ =0 = pu=0.
Tulajdonsagok: nez
® U/ C Up C K([0,27]) koanalitikus halmazok;
® L C K([0,27]) o-ideal;
® (Cantor, Young) {megszamlalhaté} C U,
® (Bary, 1927) U < K([O, 27]) o-ideal;
Tétel (R. Solovay, R. Kaufman, 1984)

U, U teljes koanalitikusak /C([0, 27])-ben.

& -

nyilt ~» Gs ~~ Borel ~~ analitikus L teljes koanalitikus




Harmonikus analizis
A e K([0, 27])

A egyértelmiiségi halmaz, A € U:
vt € [0,27] \ A, D che™ =0=c, =0 (n< 2z).

nez
A speciadlis egyértelmiiségi halmaz, A € U:

vt € [0,27]\ A, D> a(n)e™ =0 = pu=0.
Tulajdonsagok: nez
® U/ C Up C K([0,27]) koanalitikus halmazok;
® Uy C K([0,27]) o-idedl;
® (Cantor, Young) {megszamlalhaté} C U,
® (Bary, 1927) U < K([O, 27]) o-ideal;

Tétel (R. Solovay, R. Kaufman, 1984)
Uo, U teljes koanalitikusak ([0, 27])-ben.

nyilt ~~ Gs ~> Borel ~~ analitikus _L teljes koal

Tétel (A. S. Kechris, A. Louveau, W. H. Woodin, 1987)
Z C K([0,27]) koanalitikus o-idedl = (Z teljes koanalitikus VZ Gs)



Ami a leiré halmazelméletbol kipotyog...
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Ami a leiré halmazelméletbdl kipotyog...

¢ (Kaufman, Kechris, Louveau)
A€ K([0,27]), A ¢ Uy = Uy N IC(A) teljes koanalitikus;



Ami a leiré halmazelméletbdl kipotyog...

¢ (Kaufman, Kechris, Louveau)
A€ K([0,27]), A ¢ Uy = Uy N IC(A) teljes koanalitikus;

o (Debs, Saint-Raymond)
A€ K([0,27]), A¢ U = U N K(A) teljes koanalitikus;



Ami a leiré halmazelméletbdl kipotyog...

¢ (Kaufman, Kechris, Louveau)
A€ K([0,27]), A ¢ Uy = Uy N IC(A) teljes koanalitikus;

o (Debs, Saint-Raymond)
A€ K([0,27]), A¢ U = U N K(A) teljes koanalitikus;

e (Kaufman, Kechris, Louveau)
A € K([0,27]), A ¢ Uy = KC(A) \ Up-ban van nem
megszamlalhaté sok paronként diszj. halmaz.



Ami a leiré halmazelméletbdl kipotyog...

¢ (Kaufman, Kechris, Louveau)
A€ K([0,27]), A ¢ Uy = Uy N IC(A) teljes koanalitikus;

o (Debs, Saint-Raymond)
A€ K([0,27]), A¢ U = U N K(A) teljes koanalitikus;

e (Kaufman, Kechris, Louveau)
A € K([0,27]), A ¢ Uy = KC(A) \ Up-ban van nem
megszamlalhatd sok paronként diszj. halmaz. Uf-ra is.



Ami a leiré halmazelméletbdl kipotyog...

e (Kaufman, Kechris, Louveau)
A€ K([0,27]), A ¢ Uy = Uy N IC(A) teljes koanalitikus;

o (Debs, Saint-Raymond)
A€ K([0,27]), A¢ U = U N K(A) teljes koanalitikus;

e (Kaufman, Kechris, Louveau)
A € K([0,27]), A ¢ Uy = KC(A) \ Up-ban van nem
megszamlalhatd sok paronként diszj. halmaz. U-ra is.

o (Kechris)
A€ K([0,27]), VO < a,b < 21 (AN (a, b) ¢ Up) =
BT C K(A) siirli Gs o-idedl: T C Uy;



Ami a leiré halmazelméletbdl kipotyog...

e (Kaufman, Kechris, Louveau)
A€ K([0,27]), A ¢ Uy = Uy N IC(A) teljes koanalitikus;

o (Debs, Saint-Raymond)
A€ K([0,27]), A¢ U = U N K(A) teljes koanalitikus;

e (Kaufman, Kechris, Louveau)
A € K([0,27]), A ¢ Uy = KC(A) \ Up-ban van nem
megszamlalhatd sok paronként diszj. halmaz. U-ra is.

o (Kechris)
A€ K([0,27]), VO < a,b < 21 (AN (a, b) ¢ Up) =
BT C K(A) siirli Gs o-idedl: T C Uy;

e (Debs, Saint-Raymond)
A C [0, 27] analitikus,
K(A) Sl < IA € Up]=* (AC | JA);



Ami a leiré halmazelméletbdl kipotyog...

e (Kaufman, Kechris, Louveau)
A€ K([0,27]), A ¢ Uy = Uy N IC(A) teljes koanalitikus;

o (Debs, Saint-Raymond)
A€ K([0,27]), A¢ U = U N K(A) teljes koanalitikus;

e (Kaufman, Kechris, Louveau)
A € K([0,27]), A ¢ Uy = KC(A) \ Up-ban van nem
megszamlalhatd sok paronként diszj. halmaz. U-ra is.

o (Kechris)
A€ K([0,27]), VO < a,b < 21 (AN (a, b) ¢ Up) =
BT C K(A) siirli Gs o-idedl: T C Uy;

e (Debs, Saint-Raymond)
A C [0, 27] analitikus,
K(A) Sl < IA € Up]=* (AC | JA);

spec. A analitikus spec. egyért. = A elsé kategdridju.
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T C K([0,1]) egy Gs o-idedl és {x} € T (x € [0,1])

207

dD C [0,1] stirti Gs halmaz: (D) C T
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Kechris, Louveau, Woodin:
koanalitikus o-idedl
teljes koanalitikus vagy Gg

T C K([0,1]) egy Gs o-idedl és {x} € T (x € [0,1])

207

dD C [0,1] stirti Gs halmaz: (D) C T
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Kechris, Louveau, Woodin:
koanalitikus o-idedl
teljes koanalitikus vagy Gg

Allamérdek:
Gs o-idedlok

ez .
alapos ismerete

T C K([0,1]) egy Gs o-idedl és {x} € Z (x € [0,1])

207

dD C [0,1] stirti Gs halmaz: (D) C T



Miért
érdekes

Kechris, Louveau, Woodin:
koanalitikus o-idedl
teljes koanalitikus vagy Gg

Allamérdek:
Gs o-idedlok

ez .
alapos ismerete

T C K([0,1]) egy Gs o-idedl és {x} € Z (x € [0,1])

207

dD C [0,1] stirti Gs halmaz: (D) C T

Ha igaz lenne: oly egyszer(i lenne minden! I
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Kechris, Louveau, Woodin:
koanalitikus o-idedl
teljes koanalitikus vagy Gg

Allamérdek:
Gy o-idedlok
alapos ismerete

T C K([0,1]) egy Gs o-idedl és {x} € T (x € [0,1])

ﬁtm@gaé. .

dD C [0,1] siirti Gs halmaz: £(D) C T

Ha igaz lenne: oly egyszer(i lenne minden! I




Miért
érdekes
ez

Kechris, Louveau, Woodin:
koanalitikus o-idedl
teljes koanalitikus vagy Gg

Allamérdek:
Gy o-idedlok
alapos ismerete

T C K([0,1]) egy Gs o-idedl és {x} € T (x € [0,1])

ﬁtm@gaé. .

dD C [0,1] siirti Gs halmaz: £(D) C T

Ha igaz lenne: oly egyszer(i lenne minden! I

...azaz a Gs o-idedlok nem is olyan egyszeriiek.




