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Vizsgatematika, 2011/12 els félév

. Itéletkalkulusbeli formuldk. Tautolégia, kielégithetd, elutasithaté formula és formulahalmaz. Logikai

kifejezések, szabadalgebra.

. Ultrafilter, fofilter, centralt rendszer. Véges halmazon minden ultrafilter fofilter. Valdédi ultrafilter

létezése. Frechet filter, majdnem diszjunkt rendszer.

Ttéletkalkulus kompatsagi tétele.

Bizonyitdsok dltaldban. Hilbert tipusti bizonyitds (axiéma, levezetési szabdly) és tulajdonsigai. Tel-
jesség és helyesség. Itéletkalkulusban dedukcié lemma.

Itéletkalkulushoz 1étezik teljes Hilbert tipusi bizonyitas.

Elsérend(i logika: tipus (jelkészlet), kifejezés, primformula, formula. Struktira, kiértékelés, formula
igazsaga egy strukturaban. Formulak ekvivalencidja.

Részstruktura, elemi rész. Tarski-Vaught kritérium. NO6v6 elemi lanc unidja. Példak, ellenpéldak.
Struktirdk szorzata. Ultraszorzat, ultrahatvany. Lo$ lemma (mindkét valtozat).

Els6rendii logika kompaktsigi tétele ultraszorzattal. Alkalmazasok.

Axiomatizdlhat6 és végesen axiomatizalhaté strukturaosztélyok (Kiesler tételei). Példék, ellenpéldak.
Leszallé Lowenheim-Skolem tétel. Skolem-fiiggvények. Skolem paradoxon.

Felszallé Lowenheim-Skolem tétel, kovetkezmények. Bizonyitds ultraszorzattal valamint névé elemi
lanccal.

Diagram és elemi digram. Bedgyazas részstruktiraként és elemi részként. Elemien ekvivalens struktirak
kozos kiterjesztései.

Robinson konzisztencia tétele, interpolacids tétel.

Elsérendii logikdban a Hilbert-féle levezetés fogalma. Levezetési szabalyok, kvantort manipuldlé axio-
maék, egyenl6ség axiomak. Dedukcié lemma.

Els6rendti logika Hilbert-féle teljessége: Henkin elmélet, tanusité konstansok, a bizonyitas befejezése.
Rekurziv, parcidlisan rekurziv fiiggvény, rek.rel definicidja. Példdk (konstansok, [v/x], paritds, <).
Definici6 esetszétvalasztassal. Rekurziv és rekurzive felsorolhaté halmazok. Korldtos kvantorok.

A Godel-féle g fliggvény. Sorozatok kédoldsa. 2™ rekurziv. Rekurziv definicidék. Primitiv rekurzié tétele.
Parc rek fiiggvények kodolasa.

Univerzalis parc.rek fiiggvény. Index, ¢; definicidja. Kleene normalforma tétel. Minden teljes parc.rek
fliggvény rekurziv.

s-m-n tétel. Fixpont tétel.

Problémaék, eldonthetd és eldonthetetlen problémak. A megalldsi probléma megoldhatatlansdga. Rice
tétel.

Aritmetizalds: formuldk kodoldsa természetes szamokkal. Kifejezés, formula, levezethetoség rekurzivi-
tasa. Rekurziv és eldontheto elméletek. Példak nem rekurziv de eldontheto, stb. elméletekre.

@ axiomahalmaz, elemi tulajdonsigai. Rek fiiggvény reprezentdlhatosaga. Minden rek.fliggvény repre-
zentalhaté Q-ban.

Rekurziv és eldontheté elméletek definicidéja. Church tétele. Godel elsé nem-teljességi tétele.

A Lev, Helyettesitve, Con formuldk definiciéja. Fixpont tétel. A v formula konstrukcidja és bizonyit-
hatatlansaga.

A Lev* formula definicidja; levezethetésége. Explicit példa fiiggetlen formuldra (Rosser).

Godel masodik nem-teljességi tétele, Con és Con* formuldk, levezethetdségiik, Lob tétele.
Eldonthetetlen és lényegesen eldonthetetlen elméletek; szemantikus interpretacié. A csoportelmélet
eldonthetetlen. (Hogyan szabaduljunk meg a konstansjelekts1?)

Véges automatdk, véges automatakkal elfogadhaté nyelvek; automatak faktorizacidéja; miveletek
reguléris nyelveken; Kleene tétele.



