Geometria 2 gyakorlat, tanari szakirany, 2008. sz
1. példasor, szeptember 8—12.

Szimmetriak, egybevagosagok

1. Lehet-e valamely ponthalmaznak

(a) egynél tobb,
(b) pontosan két

szimmetriakézéppontja?

2. Tegyiik fel, hogy valamely korlatos sikidom a ¢ egyenesre tengelyesen szim-
metrikus és a P pontra kdzéppontosan szimmetrikus. Mutassuk meg,
hogy P € t.

3. Adjunk meg olyan sikbeli alakzatot, amely harmadrendben forgasszim-
metrikus, de nem tengelyesen szimmetrikus. Van-e ilyen haromszog?

4. Melyik igaz?

(a) Ha egy sikbeli ponthalmaznak egynél tobb szimmetriatengelye van,
akkor szimmetriakézéppontja is van.

(b) Ha egy sikbeli ponthalmaznak pontosan két szimmetriatengelye
van, akkor szimmetriakézéppontja is van.

5. Melyik igaz:

(a) Ha egy négyszoget valamelyik atloja két egybevagd haromszogre
vagja, akkor a négyszog deltoid vagy parallelogramma.

(b) Ha egy sokszoget valamelyik atloja két egybevagod részre vagja,
akkor a sokszog tengelyesen vagy kézéppontosan szimmetrikus.

6. Tiikrozziik egy haromszog magassagpontjat az oldalegyenesekre és az ol-
dalak felezGpontjaira. Mutassuk meg, hogy a hat tiikorkép a koriilirt
korre illeszkedik.

7. Tiikrozziik egy haromszog koriilirt korét az oldalegyenesekre. Mutassuk
meg, hogy a harom tiikérkép egy ponton megy at.

8. Forgassuk el az ABC haromszog C' csicsa koriill az A cstcsot ¢, a B
csticsot — szoggel az A’ illetve a B’ pontba. Igazoljuk, hogy az AB’
és BA' szakaszok egyenls hossziiak. Mekkora az AB’ és BA’ egyenesek
hajlasszoge?



9. Az ABC haromszog két oldalaira kifelé rajzolt szabédlyos haromszogek
legyenek CBA;, AC B, és BAC,. Bizonyitsuk be, hogy

(a) AA1 = BB1 = CCl, és

(b) az AA;, BB, és CC} egyenesek paronként 60°-os szogben metszik
egymast,

(c) mégpedig egy pontban.

10. A sik, illetve a tér egy rogzitett O pontjan AtmenG Osszes egyenesre,
illetve Osszes sikra tiikrozziink egy adott P pontot. Mit alkotnak a
tiikorképek?

11. Tiikrozziik a tér egy adott P pontjat az Osszes olyan sikra, amely tar-
talmaz egy rogzitett e egyenest. Mit alkotnak a tiikorképek?

12. Tudjuk, hogy barmely négyszog oldalfelez& pontjai parallelogrammét ha-
taroznak meg. Mutassuk meg, hogy ha a négyszog konvex, akkor ez
a parallelogramma feldarabolhaté négy haromszogre, amelyek rendre
egybevagok a négyszoghdl a parallelogramma elhagyasa utdn megma-
rad6 négy haromszoggel.



