Geometria 1, intenziv

6. gyakorlat

Megjeqyzés: Ha ismerjiik egy R%beli P politép hiperlapjait, akkor P ala-
csonyabb dimenzids lapjait a hiperlapok nem iires metszeteiként kapjuk.
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. Mik a k-dimenziés lapjai a konv{vo, ..., vs} szimplexnek R%ben?
. Hany k-dimenzids lapja van R%beli szimplexnek, k =0,...,d — 1?

. Mik a hiperlapok a [—1,1]¢ kocka esetén? Ezeket ismerve, mik a k-
dimenzios lapok?

. Hany k-dimenziés lapja van R%beli kockdnak, k =0,...,d — 1?

. Legyenek A és B R%beli véges halmazok. Ha barmely legfeljebb d + 2

elemi Z C AUB halmazra ZN A és ZN B szigoruan elvalaszthato egy
(Z-t6l fuggd hipersikkal), akkor A és B is szigorian elvalaszthaté egy
hipersikkal.
Otlet:  Keresiink v € R? és t € R-t (azaz (v,t) € R¥1-t), melyekre
v-a <t minden a € A-ra, és v-b >t minden b € B-re. Tehat a € A
esetén legyen C, = {(v,t) € R . v.a < t}, b € B esetén legyen
Cy = {(v,t) € R v b > t}, és meg kell mutatni, hogy NyeaupCla
nem tres.

. Tetszbleges R2-beli 299 elemii A halmazhoz létezik p pont, hogy barmely
p-t tartalmazo zart félsik A-nak legalabb 100 elemét tartalmazza.
Otlet: Legyen G egy A-t tartalmazé korlemez, és legyen H azon GNI*
alaki metszetek halmaza, ahol [T olyan félsik, mely A-nak legaldabb 200
pontjat tartalmazza. Mutasd meg, hogy H elemeinek a metszete tar-
talmaz egy p pontot.



