Definicié Egy S sikot dllonak hivunk, ha van benne a ¢ id6tengellyel ({p €

"Q :tér(p) = (0,...,0)}) pdrhuzamos egyenes. Egy egyenest foton-egyenesnek
neveziink, ha meredeksége 1. O

Lemma 1. Tegyiik fel, hogy a Q testben pozitiv szamoknak van gyoke.
Ekkor &all6 stkban minden ponton keresztiil pontosan 2 sikbeli foton-egyenes
megy keresztil.

Bizonyitas. Legyen p,q az S all6 sik két tetszoleges pontja ugy, hogy
tér(p) # tér(q). Legyen r € "Q olyan, hogy ro := po + ttav(p,q), tér(r) =
tér(q) és legyen s € "Q olyan, hogy sy = po + ttav(p, q), tér(s) = 2tér(p) —
tér(q), lasd az dbra bal oldaldt. Ekkor r,s az S sikon vannak és mind a pr
egyenes mind a ps egyenes 1-meredekségii, azaz foton-egyenes.

A két egyenes kiilonboz6: s # r mert tér(s—r) = 2tér(p) —tér(q) —tér(q) =
2tér(p) — 2tér(q) és feltételeink szerint tér(p) # tér(q). Viszont az sr egyenes
nem 1 meredekségii, tehat a fenti két egyenes kiilonb6zo.

Marad annak bizonyitasa, hogy az S sik semelyik pontjan keresztiil nem
megy kettonél tobb sikbeli foton-egyenes. Tegytik fel, hogy mégis, a sik
p pontjan keresztill harom kilénbozo foton-egyenes megy, legyenek ezek
g1, 92, g3- Legyen ¢ a sik olyan pontja, hogy qo = po és d := ttav(p,q) # 0.
Legyen ¢ a g-n keresztiilmend ¢ tengellyel parhuzamos egyenes, ez a sikban
fekszik; legyen tovabba 71,79, 73 a p-n keresztiili harom foton-egyenes met-
szete (-el. FEz harom kiilonbozé pont az f-en, melyeknek tavolsaga a ¢
ponttdl d, testben ez nem lehetséges (mert akkor d?-nek lenne 3 kiilonboy6

gyoke). O
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Megjegyzés: Legyen Q tetszéleges test és n > 2. Ekkor Lemma 1 igaz
"Q-ban csakkor ha (Vpi,...,pn_1)(p? + -+ + p>_,-nek van gyoke). O



